
Bu ay, dergi elinize geçtiğinde ara tatilde olacaksınız herhalde. Bel-
ki beyniniz gıdasız kalır diye, birlikte bir mantık sorusunu çözelim is-
tedim.

Soru şöyle:
Aklımdan birden büyük, birbirinden farklı iki tam sayı tutaca-

ğım, x ve y. Toplamları 100’den az olacak; x+y<100
Birinize sayıların toplamını (x+y), diğerinize çarpımını söyle-

yeceğim (xy).
Bana sayıları söyleyebilecek misiniz?

İkisi de kaleme sarıldı. Bir zaman sonra:

Çarpımları bilen (Ç): Ben bu sayıları bilemedim!
Toplamları bilen (T): Ben senin bilemeyeceğini zaten biliyor-

dum. Ben de bilemedim.
Ç: Hah, şimdi buldum.
T: Ben de buldum!

Bu bilgiler ışığında sayıları bulabilir misiniz?

Cevap parlak zekâ ürünü filan değil. Biraz uğraştırıcı ama nasıl uğ-
raşacağınızı bilmek, yolu tayin etmek mantık işi. Sayıları teker teker 
denemek bir yol haliyle. Hele şimdi, küçük bir program yazarak dene-
ye deneye sonuca varmak olanaklı. Ama aradığımız bu değil. Çözü-
mü akılla bulmalı.

Ç “Ben bu sayıları bilemedim” dediğinde, bize ne bilgiler vermiş 
oluyor bir bakalım: 

Öncelikle, iki sayının çarpımını, asal çarpanlarına ayırıp bakmış ol-
masını beklerdik kendisinden. Eğer sayı iki asal sayının çarpımı olsay-
dı, sayıları hemen bulmasını beklerdik. O halde, iki asal sayının çarpı-
mı olan bütün sayıları elememiz lazım çarpım listesinden. Ek olarak, 
iki sayı birbirinden farklı olduğuna göre karelerin de elenmiş olma-
sı gerekir.  

Demek ki sayıların ikisi birden asal sayı olamaz. 
T “Ben senin bilemeyeceğini zaten biliyordum” dediğine göre, aca-

ba nereden biliyordu? Elinde sadece iki sayının toplamı bilgisi var.
T, x ve y asal sayılar olsaydı, Ç’nin sayıları bulabileceğini çıkarmış ol-

malıdır. Ama o zaten, Ç’nin elinde iki asal sayının olamayacağını bili-
yor. Nasıl acaba?

Burada Goldbach Kestirimine başvuruyoruz: “Her çift sayı iki asal 
sayının toplamı olarak yazılabilir”. Eğer toplam tek ise, emin olursu-
nuz ki sayıların ikisi birden asal olamaz. T’ye “Ben zaten biliyordum.” 
dedirten budur. 

Demek ki sayılardan birisi çift, birisi tek olmalı. Yoksa toplam tek 
olamaz.

Buradan hemen çarpımın çift olması gerektiğini de çıkarabiliriz. Bi-
liyoruz ki, bir çift sayı ile bir tek sayının çarpımı daima çifttir.

Özetlersek: Birisi çift, birisi tek iki sayı ile karşı karşıyayız.

Çarpımlardan bütün tek sayıları eleyebiliriz. Bütün kareleri eleyebi-
liriz. Bütün küpleri eleyebiliriz. 

Toplamlardan bütün çiftleri de elememiz lazım. Bu son nokta 
önemli, çünkü çözüm kümemizi oldukça daraltıyor.

Biraz daha kafa patlatalım bakalım: T, “Ben zaten biliyordum.” dedi-
ği anda, Ç, T’nin elinde tek sayının olduğundan emin oluyor. Ama aca-
ba başka çıkarsamalar da yapabilir mi? Örneğin x+y=39 olabilir mi? 
26+13=39 diye söylüyorum. Eğer x+y=39 olsaydı, xy=2.13.13 olurdu 
ki Ç bunu hemen yakalar ve sayıları bulmuş olurdu. Benzer şekilde, 
demek ki bir asal sayının katları olan toplamlar da listeden çıkarılma-
lıdır. 51 örneğin; 34+17 şekliyle bakıldığında, Ç’nin elinden kurtulmuş 
olmaması gerekirdi.

Eleme işini yaptığımızda (bu biraz can sıkıcı olabilir) çözüm küme-
sinde olabilecek x+y toplamları listesinin şu listeye indiğini buluruz:

Aday Toplam Kümesi:
11, 17, 23, 27, 29, 35, 37, 41, 47

Bundan sonrası da biraz “hamallık” diye adlandırdığımız türden. 
Yukarıdaki 9 sayının toplamaya göre bileşenlerini bulmalı, içlerin-
den uygunsuzlarını elemeliyiz. Örneğin 11 sayısının 2+9, 3+8, 4+7 ve 
5+6 sayılarından oluşabileceğini görüyoruz. Bunların içinden 5+6 uy-
gunsuz bir toplamdır. Çünkü 5+6=11 durumunda xy=30 olacaktır, ki 
30=2x15 nedeniyle x+y=17 toplamını verecektir. Bu tür birden fazla 
bileşen elemek gerekir. Çünkü böyle bir durum, Ç’yi ikileme düşürür-
dü ve “şimdi buldum” diyemezdi. 
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Biz çocukluğumuzda herhalde pek zeki değildik. Örneğin yedi yaşımızdayken birbirimize 
“Söyle bakalım, birinci ve ikinci bildiği halde, sonrakilerin bilmediği nedir?” gibi sorular sormazdık. 
O nedenle de, şimdilerde, böyle bir sorunun yanıtı ne olabilir hiçbir fikrimiz yok. Aslında belki çoğul 
konuşmamalıyım. Ben kendi halimi yaygınlaştırarak, kendi çaresizliğimi ortaklar bularak aşmak 
istiyorum herhalde. Sorunun yanıtı “Bir yere, bir toplantı mekânına ilk kimin geldiği” imiş.
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Bu düşüncelerle hazırlanmış xy, x,y ve x+y 
listesi aşağıdaki gibi oluşuyor.

xy x y x+y

18 2 9 11 186 6 31 37

24 3 8 11 232 8 29 37

28 4 7 11 252 9 28 37

52 4 13 17 270 10 27 37

76 4 19 23 322 14 23 37

112 7 16 23 336 16 21 37

130 10 13 23 340 17 20 37

50 2 25 27 180 5 36 41

92 4 23 27 114 3 38 41

110 5 22 27 148 4 37 41

140 7 20 27 238 7 34 41

152 8 19 27 288 9 32 41

162 9 18 27 310 10 31 41

170 10 17 27 348 12 29 41

176 11 16 27 364 13 28 41

182 13 14 27 378 14 27 41

54 2 27 29 390 15 26 41

100 4 25 29 400 16 25 41

138 6 23 29 408 17 24 41

154 7 22 29 414 18 23 41

168 8 21 29 418 19 22 41

190 10 19 29 132 3 44 47

198 11 18 29 172 4 43 47

204 12 17 29 246 6 41 47

208 13 16 29 280 7 40 47

96 3 32 35 370 10 37 47

124 4 31 35 396 11 36 47

150 5 30 35 442 13 34 47

174 6 29 35 462 14 33 47

196 7 28 35 480 15 32 47

216 8 27 35 496 16 31 47

234 9 26 35 510 17 30 47

250 10 25 35 522 18 29 47

276 12 23 35 532 19 28 47

294 14 21 35 540 20 27 47

304 16 19 35 546 21 26 47

306 17 18 35 550 22 25 47

160 5 32 37 552 23 24 47

Ç, T’nin aday 10 sayısını listeledikten sonra “Hah şim-
di buldum!” dediğine göre, xy listedeki 76 sayıdan biri 
olmalıdır. O zaman listedeki bildiği sayının karşısındaki 
x.y ikilisini seçecektir. Örneğin xy=150 olsaydı, sayıların 
5 ve 30 olduğu sonucunu çıkaracaktı, x+y=35 aday sa-
yılardan birisi olduğundan.

T “Ben de buldum!” dediğine göre, elinde öyle bir 
x+y olmalı ki, sonuçtan şüpheye düşeceği bir durum ol-
mamalı. Örneğin elinde x+y=35 bilgisi olsaydı, olası 12 
x,y çiftinden hangisi olduğunu bilemeyecek ve “Ben de 
buldum” diyemeyecekti. Demek ki elinde öyle bir top-
lam var ki, bu toplamı veren sadece tek bir x,y ikilisi var: 

Listeyi incelersek bu sayının 17 olduğunu görürüz.

Vardığımız sonuç x=4, y=14, xy=52 ve x+y=17 

Aslında zor değil, sakin kafa gerektiriyor. Zaten ma-
tematik hep sakin kafa gerektirir. Matematikçilerin biraz 
“çelebi” insanlar olması o nedenledir. 

Matematikten korkma, telaşlanmaktan kork. Çözüm 
her zaman saygı ve sevgiyle önünde seni bekler. Unutma.

Sevgiyle kalın.
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